Egy latészog - feladat ellipszisre

A feladat

Hatarozzuk meg, hogy mekkora szog alatt latszik az (a , b ) adatokkal adott ellipszis OF

szakasza, ahol
~ O: az ellipszis centruma,
~ F: az ellipszis egyik fokusza!

A megoldés

Ehhez tekintsiik az 1. abrat!

d=0—39

Eszerint:
p=¢p—9.

Az 1. abra alapjan irhatjuk, hogy:
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Tudjuk, hogy —Id. pl. [1 ]! —:

- J(p) = arctg[,gsi#] , r>0.
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igy (2)és(3)-mal:

. sin ¢ . sin¢@

ﬁ((p) = arctg bez +cos@ = arctg [e-(a+ez-cos<p)+cos(p] ’ (4)
aFecosg ’
vagy az
e =VaZ =12 (3)
Osszefliggéssel is:
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Most (1) és (6) -tal is:
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E fiiggvény abrajat mutatja a 2. abra aza =5 cm, b = 3,5 cm adatokkal.
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2. abra



A szakaszonként O0sszerakott gorbe a 180° < ¢ < 360° szogtartomanyban negativ értéket
ad. Ez nem nagyon zavaro6, ha elfogadjuk.

Ap=0°, 180°, 360° értékeket kizarjuk a vizsgalatbol; vagy ha mégsem, akkor hozzajuk
¢ = 0°lesz rendelve.

Meglepd, hogy a ( 7 ) fliggvénynek vannak szélsoértékei:

Xo1=107,944° - nal f(Xo1) =59,002°,

amit a fenti adatokkal az 1. siknegyedben vesz fel;

Xo02 =252,056° - nal f(Xo2)=—59,002°,

amit a fenti adatokkal a 4. siknegyedben vesz fel.

Valojaban az eredmény - abra az x tengelyre szimmetrikus.

Ennek negyedét a 3. abra mutatja.
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3. abra

ML1. A sz¢éls6érték 1éte — jobban belegondolva — nem is annyira meglepd, hiszen a fligg -
vényérték zérusrol indul és zérushoz tart; kozte kell lennie helyi szélséértéknek.



Ez az 6sszefliggés a grafikon ismerete nélkiil is lathato.

M2. A széls6érték analitikus vizsgalata sok tévesztési lehetdséget tartogat; ezért is valasz -
tottuk a kiértékelés grafikus modjat.

M3. Eredményeink aza =5 cm, b = 3,5 cm adatokra érvényesek. Mas adatokkal mas
eredményeket kapunk.

M4. A kitlizott feladat megoldasa a ( 7 ) fliggvény. A szE€lséérték vizsgalata csak hab a
tortan.

M5. Az ellipszisnek két fokusza van, igy feladatunkbol a masik fokusz kimaradt. A meg -
oldas kis valtoztatassal erre is jo. Ennek végiggondolésat rabizzuk az érdekl6dd Olvasora.
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